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КРАТКИЕ СООБЩЕНИЯ

О частном случае почти геодезических отображений
первого типа пространств аффинной связности,
при котором сохраняется некоторый тензор

В.Е. Березовский, Н. И. Гусева, Й. Микеш

1. Введение. В шестидесятых годах Синюковым [1] были введены в рассмотрение
почти геодезические отображения римановых и аффинносвязных пространств, основные
результаты которых изложены в его монографии [2] и обзорных статьях [3], [4].

Теория почти геодезических отображений естественным образом развивалась во многих
работах, например [5]–[15]. Почти геодезические отображения первого типа, выделенные
Синюковым, исследовались Березовским и Микешем [7]–[10], Яблонской [16]. Это направ-
ление, в частности, следует намеченному Петровым [17] плану моделирования физических
процессов при помощи отображений и преобразований.

В настоящей работе изучаются частные случаи канонических почти геодезических отоб-
ражений первого типа пространств аффинной связности. Основные уравнения рассмат-
риваемых отображений сведены к замкнутой системе типа Коши в ковариантных произ-
водных. Установлено количество существенных параметров, от которых зависит общее
решение. Приведен пример таких отображений.

2. Канонические почти геодезические отображения. Напомним основные поня-
тия теории почти геодезических отображений пространств аффинной связности, которые
изложены в [2]–[4].

Рассмотрим 𝑛-мерное пространство аффинной связности 𝐴𝑛 без кручения, отнесенное
к системе координат 𝑥 = (𝑥1, 𝑥2, . . . , 𝑥𝑛). Предполагаем, что 𝑛 > 2 и все рассматриваемые
функции считаем достаточно гладкими.

Кривую, определенную в пространстве аффинной связности 𝐴𝑛, называют почти гео-
дезической, если вдоль нее существует двумерная параллельная площадка, содержащая ее
касательный вектор.

Диффеоморфизм 𝑓 : 𝐴𝑛 → 𝐴𝑛 называют почти геодезическим отображением, если при
этом отображении все геодезические линии пространства 𝐴𝑛 переходят в почти геодезиче-
ские линии пространства 𝐴𝑛.

Для того чтобы отображение пространства 𝐴𝑛 на пространство 𝐴𝑛 было почти геоде-
зическим, необходимо и достаточно, чтобы в общей по отображению системе координат
𝑥 = (𝑥1, 𝑥2, . . . , 𝑥𝑛) тензор деформации связностей 𝑃ℎ
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𝑖𝑗(𝑥) – объекты аффинной связности пространств 𝐴𝑛

и 𝐴𝑛, соответственно, 𝜆ℎ – произвольный вектор, 𝑎 и 𝑏 – некоторые функции переменных 𝑥ℎ
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[11] J. Mikeš, A. Vanžurová, I. Hinterleitner, Geodesic Mappings and Some
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