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Под диффеоморфизмом пространств аффинной связности понимают вза-

имно однозначное гладкое отображение, обратное к которому также является 
гладким отображением. Среди диффеоморфизмов пространств аффинной связ-
ности важную роль играют геодезические отображения. 

Предположим, что пространство аффинной связности nA  допускает диф-
феоморфизм f  на пространство аффинной связности nA  и эти пространства 

отнесены к общей по отображению системе координат 1 2( , , , )nx x x . 
Положим  

( ) = ( ) ( ),h h h
ij ij ijP x x xG - G                    (1) 

где h
ijG  и h

ijG  — компоненты объектов аффинной связности пространств nA  и 

nA  соответственно в указанной системе координат, ( )h
ijP x  — тензор дефор-

мации связностей при диффеоморфизме f . 
Нами доказана 
Теорема 1. Тензор Римана сохраняется при диффеоморфизме 

: n nf A A®  тогда и только тогда, когда тензор 

,=h h h
ijk ij k ij kA P P Pa a,  

удовлетворяет условиям = .h h
ijk ikjA A   

Кривую, определенную в пространстве nA  , называют геодезической, если 
ее касательный вектор параллелен вдоль нее. 

Диффеоморфизм : n nf A A®  называют геодезическим отображением, 
если при этом все геодезические линии пространства nA  переходят в геодези-
ческие линии пространства nA  . 

Известно (Berezovski, Bácsó, Mikeš, 2015; Mikeš, Berezovski at al., 2015), что 
для того чтобы отображение f  пространства nA  на пространство nA  было 
геодезическим, необходимо и достаточно, чтобы в общей по отображению си-
стеме координат  

1 2= ( , , , )nx x x x  
тензор деформации связностей представлялся в виде  
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( ) = ( ) ( ) ,h h h
ij i j j iP x x xy d , y d                         (2) 

где h
id  — символы Кронекера и ( )i xy  — некоторый градиентный вектор. 

Нами доказана 
Теорема 2. Пространство аффинной связности nA  допускает геодези-

ческое отображение на пространство аффинной связности nA  с сохранением 
тензора Римана тогда и только тогда, когда система Коши , =i j i jy y y  

имеет в нем решение относительно неизветных функций ( )i xy .  
Допустим, что пространство nA  плоское. Тогда основные уравнения в 

аффинной системе координат принимают вид  

= .i
i jkx

¶y
y y

¶
                          (3) 

Вектор iy  является градиентным, то есть, существует функция y , такая, 

что =i ix

¶y
y

¶
. Тогда уравнения (3) принимают вид 

2

= .i ji jx x

¶ y
y y

¶ ¶
 

Общим решением этих уравнений будут функции 
1

0 1= ln n
nC C x C xy - +++   , 

где 0 1, , , nC C C  — произвольные постоянные. 
Поэтому, тензор 

1 1
0 1= ( ) .n

i i nC C C x C x .y . × +++    

Учитывая, что пространство nA  плоское, на основании формул (1) и (2) 
получим  

1
0 1

1
= ( ).h h h

ij i j j in
n

C C
C C x C x

G . d + d
+++  

                (4) 

Учитывая, что тензор Римана h
ijkR  пространства аффинной связности nA  

выражается через компоненты объекта аффинной связности по формулам  
= ( ) ( ) ( ) ( ) ,h h h h h

ijk j ik ik j k ij ij kR x x x xa a
a a¶ G , G G - ¶ G - G G  

можно убедиться в том, что = 0h
ijkR . 

Тем самым мы доказали, что плоские пространства аффинной связности nA  
допускают геодезические отображения на пространства афинной связности nA  
с компонентами аффинной связности (4), причем тензор Римана таких про-
странств тождественно обращается в нуль. 
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В силу того, что в общем случае ( ) 0i xy ¹ , указанные геодезические 
отображения отличные от аффинных. 

 
Список литературы 

Berezovski, V. E., Bácsó, S., Mikeš, J. (2015). Almost geodesic mappings of affinely connected 
spaces that preserve the Riemannian curvature. Ann. Math. Informat., 45, 3–10. 

Mikeš J., Berezovski, V. E. at al. (2015). Differential geometry of special mappings. Olomouc: 
Palacky University. 
 
  

50


	Balyas L. V.
	L. V. Balyas
	I. I. Mechnikov Odessa National University, Odessa, Ukraine
	Let us denote
	References



	Desiateryk O. O.
	Hubal H. M.
	Kadubovskyi О. А., Baliasa N. P.
	ENUMERATION OF 2-COLOR CHORD -DIAGRAMS  OF GENUS ONE AND TWO that have ONE BLACK (OR GREY) FACES UNDER ROTATION AND REFLECTION
	References


	Kovalyov I.
	Ivan Kovalyov
	Dragomanov National Pedagogical University, Kyiv, Ukraine

	References

	Prykhodko A. O., Prykhodko O. P.
	References

	Sukhorukova O.
	References

	Александрович І. М., Клименко О. Ю., Сидоров М. В.-С.
	Алексеєва К. С.
	Список літератури

	Барышовец П. П., Раевская И. Ю., Раевская М. Ю.
	Безкрила С. І.
	С. І. Безкрила
	Список літератури

	Березовский В. Е., Ковалёв Л. Е.
	Уманский национальный университет садоводства, Умань, Украина

	Березовский В., Микеш Й.
	Список литературы

	Бігун Р. Р.
	Список літератури

	Бондар О. П.
	ТЕХНІКА ЗАСТОСУВАННЯ ІЗОТОПНИХ ФУНКЦІЙ
	Список літератури


	Василенко Я. П.
	ДО ПИТАННЯ ПРО ВИКОРИСТАННЯ
	ІТЕРАЦІЙНОГО ПРОЦЕСУ НЬЮТОНА — КАНТОРОВИЧА
	В АПРОКСИМАЦІЙНО-ІТЕРАТИВНОМУ МЕТОДІ
	Список літератури


	Веригіна І. В., Бузинний О. М.
	КОНФЛІКТНИЙ ПЕРЕРОЗПОДІЛ РЕСУРСНОГО ПРОСТОРУ:
	СТРАТЕГІЇ ВИРІШУЮТЬ ВСЕ
	Список літератури


	Веселовська О. В.
	ПРО ПОРЯДОК ЗА ПОЙА
	СУБГАРМОНІЙНОЇ У ПРОСТОРІ  ФУНКЦІЇ
	О. В. Веселовська
	veselovskaov@gmail.com


	Войтик Т. Г., Полетаев Г. С.
	Волков А. В., Солодуха А. Ю.
	ПРО ОДИН МЕТОД ПІДСУМОВУВАННЯ ЧИСЛОВИХ РЯДІВ
	Список літератури


	Гаврилів О. С.
	Orest1951@i.ua
	Список літератури


	Горбачук В. М.
	Денисюк В. П., Бабко А. І.
	Денисюк В. П., Рибачук Л. В.
	Cписок літератури

	Дирів М. М.
	Список літератури

	Дишліс О. Я., Прохода О. С., Покась С. М.
	Дмитришин М. І.
	СПЕКТРАЛЬНІ АПРОКСИМАЦІЇ ДЛЯ ОПЕРАТОРІВ З МЕРОМОРФНОЮ РЕЗОЛЬВЕНТОЮ
	Список літератури


	Дуліна А. П.
	Національний педагогічний університет імені М. П. Драгоманова, Київ, Україна
	Список літератури


	Зеленський O. В., Дармосюк В. М., Новицька О. І.
	Список літератури

	Зеліско В. Р., Зеліско Г. В.
	ПРО СТРУКТУРУ КРОНЕКЕРІВСЬКИХ ДОБУТКУ
	ТА СУМИ МАТРИЦЬ
	Список літератури


	Зельдіч М. В.
	ПРОСУНУТІ РОЗБИТТЯ І ТОП-ЕЛЕМЕНТИ ДІЛУОРСА
	Список літератури


	Калайда О. Ф.  Квадр мет rozv lin int pivn zi zminnumu mejamu
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Калайда О. Ф. Загальний metod pobydovu kollokant mnogovudiv
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Калайда О. Ф. Квадр мет pozv lin sung int rivn
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Калайда О. Ф. Про один методи побудови сплайнов з кратними vyzlamu
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Калайда О. Ф. Про одина метод pobydovu gibr appr f-y
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Калайда О. Ф. Про умови zbijnocti prostuh iteratsiy
	Київський національний університет імені Тараса Шевченка, Київ, Україна
	Список літератури


	Карнаухова Т. В.
	Кільчинський О. О., Крижановська Т. В., Семененко Т. Н.
	Козеренко С. О.
	ПРО АБСТРАКТНІ ВЛАСТИВОСТІ ГРАФІВ МАРКОВА
	ВІДОБРАЖЕНЬ ДЕРЕВ У СЕБЕ

	Комарницький М. Я., Малоїд-Глєбова М. О.
	ДВОСТОРОННІ ПІДМОДУЛІ ТА ЇХ ВЛАСТИВОСТІ

	Кудзіновська І. П., Трофименко В. І.
	ВЛАСТИВІСТЬ ВИРОДЖЕНОСТІ МАТРИЦІ ПРІОРИТЕТІВ У ВИПАДКУ ІДЕАЛЬНОЇ УЗГОДЖЕНОСТІ
	Національний авіаційний університет, Київ, Україна
	Список літератури



	Лiсикевич В. А.
	Мазяева Е. С.
	Махней О. В.
	РОЗВИНЕННЯ ЗА ВЛАСНИМИ ФУНКЦІЯМИ
	СИНГУЛЯРНОГО ДИФЕРЕНЦІАЛЬНОГО ОПЕРАТОРА
	Список літератури


	Мельничук В. М.
	Михайловський А. А.
	Список літератури

	Нейман Є. В.
	Список літератури

	Погребний В. Д.
	Подлевський Б. М., Коваль Т. В.
	Приймак М. В., Дмитроца Л. П., Олійник М. З.
	ПРО НАБЛИЖЕННЯ ФУНКЦІЙ ЗІ ЗМІННИМ ПЕРІОДОМ
	Список літератури


	Приходько А. О., Приходько О. П.
	Синюкова О. М.
	Скочко В. М.
	Список літератури

	Тадеєв П. О.
	Основна система диференціальних рівнянь подвійного поля в N-вимірному афінному просторі
	Список літератури


	Тимофієва Н. К.
	МННЦІТіС НАН та МОН України, Київ, Україна
	TymNad@gmail.com
	Список літератури


	Турбин А. Ф.
	ГЕОСУПЕРАЛГЕБРА ГАМИЛЬТОНА — АРХИМЕДА
	(ГЕОСУПЕРАЛГЕБРА ГАМИЛЬТОНИОНОВ)
	А. Ф. Турбин

	Фундак Л. І., Цегелик Г. Г.
	Хоменко М. П., Виврот Т. М.
	Цешковський С. Й.
	ЕКВІВАЛЕНТНІ ЕПІМОРФІЗМИ ВІЛЬНИХ ГРУП
	НТУУ «Київський політехнічний інститут», Київ, Україна
	Список літератури


	Ленг, С. (1965). Алгебра. Москва: Наука.

	Чернобай О. Б.
	Чип М. М.
	Шылінец У. А.
	У. А. Шылінец

	Ярошко С. М.
	ADP3038.tmp
	Список літератури

	ADP57D9.tmp
	Список літератури

	Пустая страница
	ADPD763.tmp
	АНАЛІЗ ПРАКТИЧНОГО ЗАСТОСУВАННЯ ТА ЧИСЕЛЬНИХ МЕТОДІВ ДЛЯ ОБЕРНЕНИХ ЗАДАЧ НА ВЛАСНІ ЗНАЧЕННЯ
	Список літератури





